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Calcul de sommes séries alternées

Partie |

Montrer que pour tout € |—1,+oc|, IN(l+z)<z.
En déduire que pour tout>1 : In(n+1)—Inn gl
n

et que pour touh, > 2 lglnn—ln(n—l).
n

Pourn >1, on poseH , = Z%

k=1
Etablir que pour tout >1 : In(n+1) < H, <Inn+1.
Déterminer un équivalent simple a la sifig ) ainsi que sa limite.
Pourn >1, on poseu, = H, —In(n+1).
Montrer que la suitéu,) est convergente.

On posey = lim u, . Ce réel est appelé constante d’Euler.
n—-+00

Etablir l'identité H, =Inn+ v+ o(1).

Partiell

n (_1)k—l
Pourn >1, on poseS, = .

k=1

Montrer que les suites extraitgh,) et (S,,.,) sont adjacentes.
Quelle est la nature de la sufte) ?

Dans cette question, on se propose de caléutedim S .

n—-+00

Etablir que pourtout >1: S, =H, —H, .

n

En exploitant le résultat de la question |.8d&terminer( .

En discutant selon la parité de établir la majoration [5, — ¢ < il'
n
Partielll
Pourn >1, on posel’, = Zicosﬁ .
=k 3
Déterminewm,b,c € R tels queT, = aiiernZ_liJrcH—l
o o k:lsk k:0%+1 L::03€+ 2

n 3n
En déduire qué,, :12—17—1 )
T4 24

Déterminer la limite de la suitd’,) .



