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Partie |

I etU sont linéairement indépendant et donc forme use baF .

OnalU?=nU puisU*=nU?=n? . Par récurrence}* =n""U .

VA,BEE, Ja,B,a’,8 €R tels qued = (ol +3U) et B=a'I+3'U . On a alors
AB=ad'T+(af'+a'B+npB YU EE.

Commeal et U commutent :

»

A? = (al +pU) = Z[ ](OJ)P* (BU)" = ”I+Z[ ] e

k=0

donc A" =o' +— ((oz—i—nﬁ)p —a’")U .

atnf B B | |atng B - B
OnajetA:aJrﬂ ’ = a+fp . gl O @ . 0
B a+B ing B a+8 | 0 0 o«

doncdetd=a" " (@+np3)

La matriceA est inversible ssiv=0 et a = -—ng .

En reprenant la formule du 3. avez(::l etp' = B onaAB=I douB=A".
«@ ala+np)

Partiell

1 1 .
p? = p, car (=U)>=-=U donc p, est un projecteur.

n n
p, =i—p, donc p, est le projecteur complémentaire gg
Commep, est le projecteur complémentaire ge:

kerp, = Imp, et kerp, = Imp,.

dimkerp, = dimImp, = rgfp, )= rgt )= rgl »= -
dimkerp, = dimImp, =n— dimkep, =n— ..

Commep, est la projection vectorielle sum p, selon la directiorkerp, on a
Mat,, (p,) = diag(l,0,.. ,0 et commep, =i— p, on aMat,, (p,) = diag(0,1,.. ,1

A{,:erE etAizf—erE.
n n

De plus les représentations dg et A, permettent d'observer que ces matrices sont liegeint
indépendantes, elles forment une basdéde
Mo+ pAd =al+0U & A=a+nb,p=qa.

A, et A, commutent puisquely4, = A4A4,=0.
w4 =ty ud) =3 P|ovay )t donne

k=0
p—1

=\4,+ Z[ ])\p_k:ukAoAl +u A=A Ag+p" A= (a+np) A+ a’A,.

et enfin A” = a”[—l——((a—i—nﬁ)" —a")U .
n



